AIATQONIXMA OEQPIAX
YTA MAOHMATIKA KATEYOYNXHX

®EMA 10
A. a) Néte Vo ouvaptioelg f, g Aéyovtat ioec;
B) Av f ka g elvat Suo cuvaptioelg e media oplopou Dr kat Dg avtiotoya kat opiletal n cuvBeon fog,
molo ivat o medio oplopou tng fog;
y) Note pia cuvaptnon f Aépe otL eival cuvexng o’éva KAeLoTto Staotnua [a, B]
<MONAAEX 7>
B. Alvetau pua ouvaptnon f: A—=R
A) Note n f Aéyetal yvnolwg avfouvoa kat mote yvnolwg ¢pbivouoa oto A;
B) Mote Aépe otun f elva 1-1;
I) Néte n f éxet avtiotpodn kot tolo sivat to medio oplopol TG avtictpodng £
A) Na Slatunwoete to Bswpnua Bolzano <MONAAEZ 8>
I. Na xopaktnplogTe TIC MapaKkATw MPOTAoELS WG owoTEG(Z) A AavBaopéveg (A)
A) YIIApXEL OUVAPTNON TIOU YLO KATIOLO 0ER N ypadLkr TS mapdotacn TEUVEL TNV euBeia x=a
TouAdylotov 800 PopEC
B) Av f: A—=R t6TE T0 GUVOAO TWV TLHWV TNG f eivat To cUvolo f(A)={veR/ v = f(x) yix xeA}
I) loxvel fog = gof
A) Av n cuvaptnon f elval cuvexng oTo Xp KaL N CUVAPTNON g lval CUVEXNG OTO Xo TOTE N
ouvBeon gof elval ouvexng oto Xo
E) Av pua suvdptnon f: A—R eivat yvnoiwg povdtovn tote n e€iowon f(x) = 0 éxel touAdyLotov
uia pifa oto A
IT) Av yla pa cuvaptnon f: A—R woxVeL n oxéon f(a)=f(B) = a=PB yia kaBe a,BeR

tote n f eivat 1-1



Z) Av n cuvdptnon f: A=R eivat 1-1 tote ot e€lowoel F(x) = ¥ kaw f 1 {x) = x eivan

Lo0SUVAUEG

H) Av n ocuvaptnon f eival yvnoiwg avéovoa ota dtaotrpata Al kat A2 téte eival yvnoiwg

avfovoa oto A1UA2 .

0) Av oL cuvapTtroeL f, g Exouv OpLo 6TO Xo Kat toxVel f(x) < g(x) kovtd oTo Xo TOTE

lim,_, f(x)<lim,_., g(x)

1) loxveulim, . (f(x) + g(x)) =lim,_, f(x)+lim,_, _g(x)oe kdBe nepintwon
<MONAAEZ 10>
®EMA 20

A. o) Eotw pua ouvaptnon f: A—=R . Mdote Aépe ot n f Tapouotdlel 0To Xo€A TOTILKO HEYLOTO KOl

TOTE TOTIKO EAAXLOTO; <MONAAES 2>

B) Eotw pa ouvaptnon f oplopévn o’ éva daotnua A Kot Xo €va ECWTEPLKO onpeio Tou A.

Av n f mtapouolalel TOTIKO AKPOTATO OTO Xo KAl Elval mopaywyioLln oto onueio autod va

anodeifete otL f'(x0)=0 <MONAAE3 5>

. o) Na dlatunwoete 1o Bswpnpo HECNC TLUAG KoL VA YPAYETE TNV YEWUETPLKN EpUNVELR
B) Na dwoete oplopod tou onpeiou Kapumng tng ypadikng mapdotacng pog cuvaptnong f

y) NMote Aépe ot n euBeia pe e€lowaon y=Ax +B elvat mAdyla oocUUTwTn pag cuvaptnong f

<MONAAEZ 9>

. No arnobeifete Ot :
o) In(|x)) = )1—: yla kdBe x= 0
B) (x) =vx*' ,veN —{0,1}

v) (X% =ox*!, aeR-Z, xe(0, +o0)

<MONAAEZ 9>



®EMA 3°
Na xapaktnpioete wg owoth(Z) N AdBog(A) KABe pLa amo TG EMOUEVEG TIPOTAOELC :

1. Av n napaywyiown f: A—=R ewat yvnoiwg avéovoa tote f'(x)>0 yia kabe xeR

2. Av pia ouvaptnon f sivat oplopévn kat ouvexng os éva Stdotnua A kad f'(x)20 og kGOe
EOWTEPLKO onpeio Tou A tote n f eivar 1-1

3. Av pta ouvaptnon sivat kupth o’ éva Stdotnua A tote n epamntopévn tng Cr o€ KABE YoeA

elvat kdtw amo tnv Cr

Av n f elval kuptr tote elval SUo bopEg mapaywyioipn oto nedio oplopol TG

Av yia pia cuvdptnon f toxvet f(x) = 0 yia k&Oe xeR™ tote n f eival otabepn oto R*

H ouvdptnon f(x) = /x eival mapaywyiown oto x=0

Av yla pa cuvaptnon f oxvel f(a)=f(B) ue a<p tote opiletal n ﬁ oto [o,pB]

& N O U A

Av 1o A(Xo,f(X0)) elva onuelo kaumng tng ypadikng mapaoctaong tng f kat n f eivat duo

bopég mapaywyioun oto Xo tote f’(xo0)=0

9. Av 10 A(Xo,f(X0)) ivat tomukd akpdtato tng cuvaptnong f tote n f eival oiyoupa
TIaPOYyWYLoLn oTo Xo

10.Av ywa pua ouvéptnon f oxVet f'(xo)=0 oto onueio X, Tou Mediou opLopov TNC TOTE Kat’
OVAYKN €XEL TOTILKO AKPOTATO OTO Xo

11.Avapueoa os U0 pileg piag MOAUWVLUKAG CUVAPTNONG UTIAPXEL TOUAAXLOTOV pia pida tng
TIAPOYWYoU TNG

12.Av pio cuvaptnon oplopévn Kat ouvexng oto A éxet f(x)<0 yla kABe eowTtepLkO onpeio Tou
A tote n f elval 1-1

13.Av f'(x) =x(x-1)*(x-2) tote n f 0TO X=1 £XEL TOTUKO HEYLOTO

14.10x0¢eL (In|x))' = i ylo kaOe x € R

15.Av pa ouvaptnon f opiletat oto Xo, Elvoil CUVEXAC OTO Yo KoL £XEL TOTILKO AKPOTATO OTO Xo
TOTE €lval tapaywyiolun oto Xo Kat pdAtota oxvel f'(xo)=0
16.Av po cuvaptnon f eivat Xo€As Kat LOYVEL :

lim —(M) = lim +{M} TOTE elval mapaywyion oto
vl G et (T paywyioun oo Xo

17.Mwo ouvaptnon f ouvexrc og KAeLoTO Stdotnua [o,B] Sev €XEL ACUUMTWTEG

18.Eotw pa ouvaptnon f ouvexng o’ éva Stdotnua A kat SUo popEG mapaywyioun oto
€0WTEPLKO Tou A. Av pta f kuptr oto A tote f7(x)>0 yla KOs ecwTePLKO oNnUEiLo Tou A.

19. Aivetat cuvaptnon f mapaywyiown o’ éva Stdotnua A. ITa E0WTEPLKA onueio Tou A 6mou
n f mtapouoldlel Tomiko akpoTato N ypadikn tng mapdctacn Exel opllovria ehATTOUEVN

20.Av pa ouvaptnon f opiletat kat eivatl 8Uo popég mapaywyiolun o’ éva Siaotnua (a,B) kot
10 A(X0,f(X0)) HE Xo€(a,B) elvart onpeio kaumAg the ypadikig napdotacng tne f tote /(xo0)=0

21.01 oAV WVLILKEG CUVOPTAHOELS BaOpOU PEYOAUTEPOU 1) (00U TOU 2 S€V £XOUV AOUUTITTWTN



22.Av yio v ouvexh Kat SUo dopéc mapaywyiotpn ouvaptnon f: R=R oxvet f’(x)#0 yia k&Be
X€R tOTE N ypadikn mapdotacn tng f dev €xel onueia KAUmAg
23.Aivetal n ouvexng f: [a,B]—=R pe f'(x)<0 yia kaBe xe(a,B) téte n f mapouotdlel eAdyloto oto

B, to f(B)
24. Aivetau cuvaptnon f oplopévn oto (0,+c0) uelim,. . f(x) =5
MoLa o TLG OPAKATW TPOTACELS SV €lval KAT avAyKn OWOTH :
i. H y=5eival aocvumtwtn tng Cr oto +o@
i.  f(x)>0 yw kaBe x>0
i, lim, ., [flx)—4]=1

25.Av f nopaywyiown oto R pe f(0)=0 kat ' yvnoiwg ¢pBivouoa oto R tote f(0) sivat:
i. Tomwko péyloto tng f
ii. Tomkd ehayloto tng f
iii. Aev eilval akpotato tn¢ f <MONAAES 25>

®EMA 40
A.Eotw f elval pla cuvexng cuvaptnon o’ éva dtaotnua [a,B] .Av G sival pa mapayouvca tng f oto [a,B]

,1oTe ,va Seifete OTL: ff fltidt = G(B) — G(a)

<Movadeg 7>
B.a) Tt ovopdloupe napdayouoa tng f oto A.

B) Eotw f pa ouvexng ouvaptnon o’ éva dtaotnua [a,B] .Av f(x) 20 ,yia kaBe x£[a,B] kat n f Sev elvat

navtol pndév motd eival To mpdonUo Tou _,If Flx)dx

<Movadeg 8>

. Na XOpOKTNPLOETE TIC MAPAKATW TPOTACELS WG OWOTEG(X) A AavOaopéveg (A)

A. loxUet fff{x}dx 20 f(x) =0

B. KaBe ouveyng ocuvaptnon ¢ éva Staotnua A £xeL mopdyouoa oto A.

I'. OAec oL apyLkeg TG f oto dldotnua A €xouv MapAANAEG eDATTOUEVEG OTO XoEA
A. Av F,G mapdyouoeg tng f oto A, tote oL F kal G eival loec.

<Movadeg 10>

KOAT) emituyia







